Satz von Cesaro

Fiir eine Zahlenfolge aq, ag, ... gilt:
lim a, =a = lim Gatoet...tan _,
n—oo n—oQ n

Das arithmetische Mittel der ersten n Elemente einer Folge konvergiert gegen den Grenzwert der Folge.

Zuerst wird eine Stelle K ermittelt, so dass fir n > K gilt |a, —a| < %

Anschliefilend wird n soweit vergroert (n > N), bis der Betrag des 1. Summanden
auf der rechten Seite kleinergleich % ist.

n — K Summanden
| | < 5 ab einer Stelle K,

2
——
a1 +as+...+ay - (alfa)Jr(agfa)Jr...Jr(aKfa)+(aK+1fa)+(aK+27a)+...+(anfa)

n n n

| | < £ ab einer Stelle N, da der Zéhler konstant ist.

Sei nun n > max{K, N}, dann gilt:
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Satz von Kronecker, vereinfachte Form

Sei fiir eine Folge (aj)ken die Folge

n n
Sp = Z a—kk konvergent, so folgt nhﬁrgo % Z ap = 0.
k=1 k=1

3

% a = % [ an, + A1 + ap—2 + ... + a2 + a1 |
1 S—— —— —— S—— S~——
’I'L(Sn - Sn—l) (TL - 1)(57171 — Sn,Q) (TL — 2)(8»,1,2 — Snfg) 2(52 - 31) S1
1
= cnsp—(n—(n—1))sp-1 — ((n=1)—(n—2))sp2 — ... — (2—1)s1]
1 1
1 n-l n—oo
= Sp— 3, Z s, — 0
k=1

Nach dem Satz von Cesaro streben beide Summanden gegen denselben Grenzwert.
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